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1. OBJETIVOS

Apresentar ao aluno uma nova geometria construıd́a de forma lógico-dedutiva a partir de
sua base axiomática. Trata-se da Geometria Hiperbólica. Uma vez apresentados os
principais teoremas desta geometria, o aluno poderá compará-los com os teoremas da
Geometria Euclidiana (geralmente a única geometria conhecida até então). Essa
comparacã̧o ajudará o aluno a ter uma maior clareza dos limites da intuicã̧o e do significado
dos axiomas e termos primitivos em uma teoria axiomática. Além disso, geometrias não
euclidianas, como a Hiperbólica, estão se tornando importantes na ciência moderna e,
também, na tecnologia.
Objetivos Gerais: Fornecer uma construcã̧o axiomática, a partir de elementos simples, de
uma teoria relevante, possibilitando o desenvolvimento do raciocıńio lógico-formal ao aluno
através de investigacõ̧es e comparacõ̧es entre a Geometria Euclidiana e a Geometria
Hiperbólica.
Objetivos Especıfícos: Situar historicamente o desenvolvimento da geometria em seu
perıódo de maior inspiracã̧o; fazer uma análise crıt́ica da Geometria Euclidiana em confronto
com a Geometria Hiperbólica; perceber as ideias e nocõ̧es da Geometria Hiperbólica e seus
modelos.

2. EMENTA

O Desenvolvimento Histórico das Geometrias Não-Euclidianas; A Geometria Hiperbólica; A
Trigonometria Hiperbólica.

3. PROGRAMA

1.  O DESENVOLVIMENTO HISTO, RICO DAS GEOMETRIAS NA-O EUCLIDIANAS
Um pouco da história da geometria, de Euclides e de “Os Elementos”.
As principais proposicõ̧es equivalentes ao Quinto Postulado de Euclides.
Tentativas históricas de demonstracã̧o do Quinto Postulado de Euclides.
Os precursores da Geometria Hiperbólica e seus trabalhos.
2.  A GEOMETRIA HIPERBO, LICA
 
Paralelismo na Geometria Hiperbólica.
Triângulos generalizados e a Funcã̧o ACngulo de Paralelismo.
A variacã̧o da distância entre duas retas: retas concorrentes, retas paralelas, retas
hiperparalelas.
Horociclos e curvas equidistantes.
A�reas de polıǵonos.
 
3.  A TRIGONOMETRIA HIPERBO, LICA
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3.  A TRIGONOMETRIA HIPERBO, LICA
Sistema de coordenadas hiperbólicas.
O Teorema de Pitágoras Hiperbólico.
A Lei dos Senos.
A Primeira e Segunda Leis dos Cossenos.
Comparacã̧o entre a Trigonometria Euclidiana e a Hiperbólica.
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[3] COUTINHO, L. Convite às Geometrias Não-Euclidianas. 2a. ed. Rio de Janeiro: Editora
Interciência. 2001.

5. BIBLIOGRAFIA COMPLEMENTAR

[1]  ANDERSON, J. W. Hyperbolic Geometry. 2nd. ed. New York: Springer Verlag (Springer
Undergraduate Mathematics Series), 2005.
[2]  BONOLA, R. Non-Euclidean Geometry: a critical and historical study of its development.
New York: Dover Publications, Inc. 1955.
[3]  COXETER, H. M. S. Non-Euclidean Geometry. 6th. ed. Washington: Mathematical
Association of America. 1998.
[4]  GEOGEBRA Software livre e multiplataforma de geometria dinâmica -
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